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Aufgabe 1 (4 Punkte).

In einer Sprache £ mit einem zweistelligen Relationszeichen < sei M eine o-minimale Struktur
beziiglich der linearen Ordnung <. Gegeben eine definierbare Teilmenge X von M (mdglicherweise
mit Parametern), welche eine obere Schranke in M besitzt, zeige, dass X ein Supremum in M
besitzt.

Aufgabe 2 (6 Punkte).

In einer Sprache £ mit einem zweistelliges Relationszeichen < sei M eine o-minimale Struktur
beziiglich der dichten linearen Ordnung <. Fiir jede definierbare Menge X C M™*! (moglicherweise
mit Parametern) und jedes Tupel § aus M", sei Xy = {x € M | (z,y) € X} die Faser von X iiber

7.
a) Zeige, dass die Teilmenge {y € M" | die Faser Xy ist endlich} wiederum definierbar ist.

b) Wieso folgt nicht sofort aus Kompaktheit, dass es eine natiirliche Zahl N so gibt, dass die Faser
Xy genau dann endlich ist, wenn | Xgz| < N7

Aufgabe 3 (6 Punkte).

In der Sprache £ = {<} betrachte die Ordinalzahl X; als £-Struktur mit der natiirliche Anord-
nung von Ordinalzahlen. Beachte, dass die Anordnung nicht dicht ist.

Ist Ny o-minimal?
Hinweis: Fiir a < Ny, was ist die Méchtigkeit der Ordinalzahl o + w?
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